úÁÄÁÞÉ Ë ÌÅËÃÉÉ 8

1) úÁÐÉÓÁÔØ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÐÏÄËÏŒÙ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ D_1.

2) ðÕÓÔØ ˚^2 = {0; 1}^Z | ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ÉÚ ÎÕÌÅÊ É ÅÄÉÎÉÃ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ æ(x; y) = ∑ n∈Z2^{−|n|}|x_n − y_n|, æ^′(x; y) = 2^{− min{|n|;xn≠yn}} ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÍÅÔÒÉËÁÍÉ ÎÁ ÜÔÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ, ÐÒÉÞčÍ ÏÎÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ, Ô. Å. ÓÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ËÏÎÓÔÁÎÔÙ C_1; C_2, ÔÁËÉÅ ÞÔÏ æ^′ ≤ C_1æ É æ ≤ C_2æ^′.

3) ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÓÕÄØÂÙ ˘: ~ → ˚^2 ÄÌÑ ÐÏÄËÏŒÙ óÍÅÊÌÁ ÂÕÄÅÔ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ. 4) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÏÍÏËÌÉÎÉÞÅÓËÉÅ ÔÏÞËÉ, Ô. Å. ÔÁËÉÅ ÔÏÞËÉ, ÞÔÏ f^n(x) → (1=4; 1=4) ÐÒÉ n → ∞, ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÓÞčÔÎÏÅ ŒÓÀÄÕ ÐÌÏÔÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ Œ ~.

5) ëÁËÏŒÙ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÔÏÞËÉ Ó ÓÕÄØÂÏÊ !?

6) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ B = {|ı| = 1} × {|z| ≤ 2}, ÚÁÄÁŒÁÅÍÏÅ ÆÏÒÍÕÌÏÊ (ı; z) → (ı^2; ı + z=5). ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÓÕÄØÂÙ ˘ ÚÁÄÁčÔÓÑ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅÍ D_0 = {arg ı ∈ [0; ß)}, D_1 = {arg ı ∈ [ß; 2ß)}.

Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ˘ ÂÉÅËÔÉŒÎÏ ÏÔÏÂÒÁÖÁÅÔ S = ⋂_∞ n=0 f^n(B) ÎÁ ~˚^2 ⊂ ˚^2 É ÎÁÊÄÉÔÅ ~˚^2.

Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ˘ ÎÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏ.

Œ) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ˘^{−1} ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏ ÏÔÏÂÒÁÖÁÅÔ ~˚^2 ÎÁ S.

úÁÄÁÞÉ Ë ÌÅËÃÉÉ 8

1) úÁÐÉÓÁÔØ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÐÏÄËÏŒÙ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ D_1.

2) ðÕÓÔØ ˚^2 = {0; 1}^Z | ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ÉÚ ÎÕÌÅÊ É ÅÄÉÎÉÃ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ æ(x; y) = ∑ n∈Z2^{−|n|}|x_n − y_n|, æ^′(x; y) = 2^{− min{|n|;xn≠yn}} ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÍÅÔÒÉËÁÍÉ ÎÁ ÜÔÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ, ÐÒÉÞčÍ ÏÎÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ, Ô. Å. ÓÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ËÏÎÓÔÁÎÔÙ C_1; C_2, ÔÁËÉÅ ÞÔÏ æ^′ ≤ C_1æ É æ ≤ C_2æ^′.

3) ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÓÕÄØÂÙ ˘: ~ → ˚^2 ÄÌÑ ÐÏÄËÏŒÙ óÍÅÊÌÁ ÂÕÄÅÔ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ. 4) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÏÍÏËÌÉÎÉÞÅÓËÉÅ ÔÏÞËÉ, Ô. Å. ÔÁËÉÅ ÔÏÞËÉ, ÞÔÏ f^n(x) → (1=4; 1=4) ÐÒÉ n → ∞, ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÓÞčÔÎÏÅ ŒÓÀÄÕ ÐÌÏÔÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ Œ ~.

5) ëÁËÏŒÙ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÔÏÞËÉ Ó ÓÕÄØÂÏÊ !?

6) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ B = {|ı| = 1} × {|z| ≤ 2}, ÚÁÄÁŒÁÅÍÏÅ ÆÏÒÍÕÌÏÊ (ı; z) → (ı^2; ı + z=5). ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÓÕÄØÂÙ ˘ ÚÁÄÁčÔÓÑ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅÍ D_0 = {arg ı ∈ [0; ß)}, D_1 = {arg ı ∈ [ß; 2ß)}.

Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ˘ ÂÉÅËÔÉŒÎÏ ÏÔÏÂÒÁÖÁÅÔ S = ⋂_∞ n=0 f^n(B) ÎÁ ~˚^2 ⊂ ˚^2 É ÎÁÊÄÉÔÅ ~˚^2.

Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ˘ ÎÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏ.

Œ) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ˘^{−1} ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏ ÏÔÏÂÒÁÖÁÅÔ ~˚^2 ÎÁ S.

úÁÄÁÞÉ Ë ÌÅËÃÉÉ 8

1) úÁÐÉÓÁÔØ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÐÏÄËÏŒÙ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ D_1.

2) ðÕÓÔØ ˚^2 = {0; 1}^Z | ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ÉÚ ÎÕÌÅÊ É ÅÄÉÎÉÃ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ æ(x; y) = ∑ n∈Z2^{−|n|}|x_n − y_n|, æ^′(x; y) = 2^{− min{|n|;xn≠yn}} ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÍÅÔÒÉËÁÍÉ ÎÁ ÜÔÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ, ÐÒÉÞčÍ ÏÎÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ, Ô. Å. ÓÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ËÏÎÓÔÁÎÔÙ C_1; C_2, ÔÁËÉÅ ÞÔÏ æ^′ ≤ C_1æ É æ ≤ C_2æ^′.

3) ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÓÕÄØÂÙ ˘: ~ → ˚^2 ÄÌÑ ÐÏÄËÏŒÙ óÍÅÊÌÁ ÂÕÄÅÔ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ. 4) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÏÍÏËÌÉÎÉÞÅÓËÉÅ ÔÏÞËÉ, Ô. Å. ÔÁËÉÅ ÔÏÞËÉ, ÞÔÏ f^n(x) → (1=4; 1=4) ÐÒÉ n → ∞, ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÓÞčÔÎÏÅ ŒÓÀÄÕ ÐÌÏÔÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ Œ ~.

5) ëÁËÏŒÙ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÔÏÞËÉ Ó ÓÕÄØÂÏÊ !?

6) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ B = {|ı| = 1} × {|z| ≤ 2}, ÚÁÄÁŒÁÅÍÏÅ ÆÏÒÍÕÌÏÊ (ı; z) → (ı^2; ı + z=5). ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÓÕÄØÂÙ ˘ ÚÁÄÁčÔÓÑ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅÍ D_0 = {arg ı ∈ [0; ß)}, D_1 = {arg ı ∈ [ß; 2ß)}.

Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ˘ ÂÉÅËÔÉŒÎÏ ÏÔÏÂÒÁÖÁÅÔ S = ⋂_∞ n=0 f^n(B) ÎÁ ~˚^2 ⊂ ˚^2 É ÎÁÊÄÉÔÅ ~˚^2.

Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ˘ ÎÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏ.

Œ) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ˘^{−1} ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏ ÏÔÏÂÒÁÖÁÅÔ ~˚^2 ÎÁ S.