úÁÄÁÞÉ Ë ÌÅËÃÉÉ 5

1) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÅÏÒÅÍÁ ðÕÁÎËÁÒÅ Ï ŒÏÚŒÒÁÝÅÎÉÉ ÎÅŒÅÒÎÁ ÂÅÚ ÕÓÌÏŒÉÑ ¯(X) ¡ ∞. 2) óŒÅÄÉÔÅ ÂÉÌØÑÒÄ Œ ÒÁŒÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ Ë ÏÂÍÏÔËÅ ÔÏÒÁ. 3) úÁËÏÎÞÉÔÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÜÒÇÏÄÉÞÎÏÓÔÉ ÉÒÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÊ ÏÂÍÏÔËÉ ÔÏÒÁ, ÐÏËÁÚÁŒ, ÞÔÏ ŒÓÅ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ æÕÒØÅ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ ÒÁŒÎÙ ÎÕÌÀ.

4) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÞÅÓËÉ ÚÁÄÁÎÎÕÀ ËÒÉŒÕÀ x(t) = A sin(t+’), y(t) = B sin(!t+) (t ∈ R), ÎÁÚÙŒÁÅÍÕÀ ÆÉÇÕÒÏÊ ìÉÓÓÁÖÕ. ðÒÉ ËÁËÉÈ ! ÏÎÁ ÂÕÄÅÔ ÐÌÏÔÎÁ Œ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØ- ÎÉËÅ {|x| ≤ A; |y| ≤ B}?

5) ðÕÓÔØ !(x) | !-ÐÒÅÄÅÌØÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÉ, ŒÙÈÏÄÑÝÅÊ ÉÚ ÔÏÞËÉ x. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ:

Á) !(x) ÚÁÍËÎÕÔÏ;

Â) ÅÓÌÉ y ∈ !(x), ÔÏ ŒÓÅ ÔÏÞËÉ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÉ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ y, ÌÅÖÁÔ Œ !(x); Œ) ÅÓÌÉ y ∈ !(x), ÔÏ !(y) ⊂ !(x);

Ç) ÅÓÌÉ ÆÁÚÏŒÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ | ËÏÍÐÁËÔ, ÔÏ !(x) | ÓŒÑÚÎÏ.

6) ðÕÓÔØ ~K | ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÆÁÚÏŒÙÈ ÔÏÞÅË ÂÉÌØÑÒÄÁ Œ ËÒÕÇÅ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ŒÙÐÕÝÅÎÎÙÅ ÉÚ ÎÉÈ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÉ ËÁÓÁÀÔÓÑ ÆÉËÓÉÒÏŒÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ËÏÎÃÅÎÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÜÔÏÍÕ ËÒÕÇÕ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ~K ÍÏÖÎÏ ÒÁÚÂÉÔØ ÎÁ ÄŒÅ ÞÁÓÔÉ | ~K^− É ~K^+, ÔÁËÉÅ ÞÔÏ !-ÐÒÅÄÅÌØÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ~K^± ÅÓÔØ ŒÓč ~K^±.

7) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÂÉÌØÑÒÄ Œ ÜÌÌÉÐÓÅ ÎÅÜÒÇÏÄÉÞÅÎ (ÐÏÄÓËÁÚËÁ: ĂËÏÎÆÏËÁÌØÎÙÊĄ). 8) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÌÏÍÁÎÙÈ Ó ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÞÅÍ n ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ, ÔÁËÉÈ ÞÔÏ ŒÓÅ ÉÈ ŒÅÒÛÉÎÙ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ËÒÉŒÏÊ `. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Õ ÌÏÍÁÎÏÊ, ÉÍÅÀÝÅÊ ÓÒÅÄÉ ÎÉÈ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÕÀ ÄÌÉÎÕ, ÓÏÓÅÄÎÉÅ ÚŒÅÎØÑ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÏÄÉÎÁËÏŒÙÅ ÕÇÌÙ Ó ÎÏÒÍÁÌØÀ Ë` Œ ÉÈ ÏÂÝÅÊ ŒÅÒÛÉÎÅ. (õËÁÚÁÎÉÅ: ËÁË ÂÕÄÅÔ ÉÚÍÅÎÑÔØÓÑ ÄÌÉÎÁ ÌÏÍÁÎÏÊ, ÅÓÌÉ ÏÄÎÕ Åč ŒÅÒÛÉÎÕ ÓÌÅÇËÁ ÐÏÄŒÉÇÁÔØ?)

úÁÄÁÞÉ Ë ÌÅËÃÉÉ 5

1) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÅÏÒÅÍÁ ðÕÁÎËÁÒÅ Ï ŒÏÚŒÒÁÝÅÎÉÉ ÎÅŒÅÒÎÁ ÂÅÚ ÕÓÌÏŒÉÑ ¯(X) ¡ ∞. 2) óŒÅÄÉÔÅ ÂÉÌØÑÒÄ Œ ÒÁŒÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ Ë ÏÂÍÏÔËÅ ÔÏÒÁ. 3) úÁËÏÎÞÉÔÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÜÒÇÏÄÉÞÎÏÓÔÉ ÉÒÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÊ ÏÂÍÏÔËÉ ÔÏÒÁ, ÐÏËÁÚÁŒ, ÞÔÏ ŒÓÅ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ æÕÒØÅ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ ÒÁŒÎÙ ÎÕÌÀ.

4) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÞÅÓËÉ ÚÁÄÁÎÎÕÀ ËÒÉŒÕÀ x(t) = A sin(t+’), y(t) = B sin(!t+) (t ∈ R), ÎÁÚÙŒÁÅÍÕÀ ÆÉÇÕÒÏÊ ìÉÓÓÁÖÕ. ðÒÉ ËÁËÉÈ ! ÏÎÁ ÂÕÄÅÔ ÐÌÏÔÎÁ Œ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØ- ÎÉËÅ {|x| ≤ A; |y| ≤ B}?

5) ðÕÓÔØ !(x) | !-ÐÒÅÄÅÌØÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÉ, ŒÙÈÏÄÑÝÅÊ ÉÚ ÔÏÞËÉ x. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ:

Á) !(x) ÚÁÍËÎÕÔÏ;

Â) ÅÓÌÉ y ∈ !(x), ÔÏ ŒÓÅ ÔÏÞËÉ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÉ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ y, ÌÅÖÁÔ Œ !(x); Œ) ÅÓÌÉ y ∈ !(x), ÔÏ !(y) ⊂ !(x);

Ç) ÅÓÌÉ ÆÁÚÏŒÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ | ËÏÍÐÁËÔ, ÔÏ !(x) | ÓŒÑÚÎÏ.

6) ðÕÓÔØ ~K | ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÆÁÚÏŒÙÈ ÔÏÞÅË ÂÉÌØÑÒÄÁ Œ ËÒÕÇÅ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ŒÙÐÕÝÅÎÎÙÅ ÉÚ ÎÉÈ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÉ ËÁÓÁÀÔÓÑ ÆÉËÓÉÒÏŒÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ËÏÎÃÅÎÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÜÔÏÍÕ ËÒÕÇÕ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ~K ÍÏÖÎÏ ÒÁÚÂÉÔØ ÎÁ ÄŒÅ ÞÁÓÔÉ | ~K^− É ~K^+, ÔÁËÉÅ ÞÔÏ !-ÐÒÅÄÅÌØÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ~K^± ÅÓÔØ ŒÓč ~K^±.

7) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÂÉÌØÑÒÄ Œ ÜÌÌÉÐÓÅ ÎÅÜÒÇÏÄÉÞÅÎ (ÐÏÄÓËÁÚËÁ: ĂËÏÎÆÏËÁÌØÎÙÊĄ). 8) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÌÏÍÁÎÙÈ Ó ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÞÅÍ n ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ, ÔÁËÉÈ ÞÔÏ ŒÓÅ ÉÈ ŒÅÒÛÉÎÙ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ËÒÉŒÏÊ `. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Õ ÌÏÍÁÎÏÊ, ÉÍÅÀÝÅÊ ÓÒÅÄÉ ÎÉÈ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÕÀ ÄÌÉÎÕ, ÓÏÓÅÄÎÉÅ ÚŒÅÎØÑ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÏÄÉÎÁËÏŒÙÅ ÕÇÌÙ Ó ÎÏÒÍÁÌØÀ Ë` Œ ÉÈ ÏÂÝÅÊ ŒÅÒÛÉÎÅ. (õËÁÚÁÎÉÅ: ËÁË ÂÕÄÅÔ ÉÚÍÅÎÑÔØÓÑ ÄÌÉÎÁ ÌÏÍÁÎÏÊ, ÅÓÌÉ ÏÄÎÕ Åč ŒÅÒÛÉÎÕ ÓÌÅÇËÁ ÐÏÄŒÉÇÁÔØ?)